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ΑΣΚΗΣΗ 5. (ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ ΚΑΙ ΟΡΙΑ / Με βάση την κυβική ταυτότητα) 

ΝΙΚΟΣ ΤΟΥΝΤΑΣ 

 Έστω η συνάρτηση                        και        

α) Να δείξετε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο    

β) Να δείξετε ότι η f αντιστρέφεται και να βρείτε τον τύπο της αντίστροφης      

γ) Να χαράξετε στο ίδιο σύστημα συντεταγμένων την Cf και την C     

δ) Να υπολογίσετε τo όριo:    
    

           
 

    
 . 

ε) Για τις διάφορες τιμές του αριθμού μ με μ    να υπολογίσετε το όριο: 

    
    

 
                   

                  
 . 

 

ΣΥΝΤΟΜΕΣ ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΕΣ ΛΥΣΕΙΣ ΚΑΙ ΣΧΟΛΙΑ 
α)                                                         
 
   Για κάθε         με                                  

                                  
                          Άρα η    στο    
 
 
 
 
 

 β) Αφού    τότε είναι 1-1 άρα αντιστρέφεται. 
 Για     και      έστω                               

Αν           τότε:      
            

    

Αν           τότε:       
             

    

Άρα         
    
 

          

     
 

       
  

 
  

 

ΣΧΟΛΙΟ: Είναι σημαντικό να μην ξεχνάμε την κυβική ταυτότητα και να μην δίνουμε 

μόνον έμφαση στην συμπλήρωση τετραγώνου αλλά και στην συμπλήρωση κύβου. 

ΣΧΟΛΙΟ: Πάντα για να ριζώσουμε παίρνουμε περιπτώσεις για το πρόσημο 

όπως συμβαίνει και με την εύρεση της αντίστροφης της      
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γ) Θα χαράξουμε την    με μετατόπιση κατά 2 μονάδες προς τα δεξιά και 2 μονάδες 
προς τα πάνω της γνωστής συνάρτησης    και θα σχεδιάσουμε στην συνέχεια την 
αντίστροφη συμμετρική ως προς την y=x. (Βλέπε παρακάτω σχήμα)  
Στο πρώτο σχήμα φαίνονται η Cf με την     Στο δεύτερο σχήμα παριστάνονται οι Cf 
και η αντίστροφή της. 
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δ) Στο    ο τύπος της αντίστροφης είναι:             
 

   
 

   
    

           
 

    
     

    
         

 
   

 
        

   

    
    

         
 

  
 
 

  
 

 

         
    

       
 

  
 
 

  
 

 

     

          
 

       

 
 
 
 
 

ε) Αν     τότε:    
    

 
                   

                  
     

    
 

       

              
   

    
    

 
             

                         
     

    
 
  

   
       

Αν     τότε:    
    

 
                   

                  
     

    
 
              

       
   

    
    

 
          

 
            

 
  

           
      

    
 
  

  
     

    
        

Αν     τότε:    
    

 
                   

                  
     

    
 
          

          
   

    
    

 
               

 

               
      

    
 
       

       
     

    
 
       

     
     

Αν       τότε:    
    

 
                   

                  
     

    
 
          

          
   

    
    

 
               

 

               
      

    
 
       

       
     

    
 
       

     
   

 
          

Αν     τότε:    
    

 
                   

                  
     

    
 
          

          
   

ΣΧΟΛΙΟ: Είναι σημαντικό σε όλες τις βασικές συναρτήσεις που ξέρουμε τις 

γραφικές τους να μπορούμε να κάνουμε μετατοπίσεις. 

ΣΧΟΛΙΟ: ΠΡΟΣΟΧΗ στις περιττής τάξης ρίζες στο πρόσημο όταν βγάζουμε κοινό 

παράγοντα. 
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ΣΧΟΛΙΟ: Σε τέτοιου είδους ασκήσεις πρέπει να εξετάζουμε κάθε περίπτωση. 
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